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Objetivos Gerais:  Contextualizar o conceito de continuidade no âmbito dos espaços métricos; adquirir 
familiaridade com a linguagem e com os conceitos básicos da topologia, identificar e relacionar alguns 
invariantes topológicos básicos. 

 

 
 
 

Espaços métricos, continuidade, conjuntos abertos e conjuntos fechados, conexidade, continuidade uniforme, 
espaços métricos completos, compacidade.  

 
 
 
 

1. ESPAÇOS MÉTRICOS 

1.1. Métricas. 

1.2. Bolas abertas, distâncias, conjuntos limitados e a propriedade de Hausdorff. 

1.3. Isometrias. 

1.4. Espaços normados. 

2. CONTINUIDADE 

2.1. Funções contínuas e propriedades elementares. 

2.2. Homeomorfismos. 

2.3. Métricas e normas equivalentes. 

2.4. Caracterização da continuidade de transformações lineares e bilineares. 

3. CONJUNTOS ABERTOS E FECHADOS 
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3.1. Conjuntos abertos x continuidade. 

3.2. Conjuntos fechados x continuidade. 

3.3. Espaços topológicos: definições básicas e continuidade. 

3.4. Convergência de seqüências, séries em espaços normados, limites de funções. 

4. CONEXIDADE 

4.1. Conjuntos conexos e propriedades básicas. 

4.2. Conexidade por caminhos. 

4.3. Componentes conexas. 

4.4. A conexidade como invariante topológico. 

5. CONTINUIDADE UNIFORME 

6. ESPAÇOS MÉTRICOS COMPLETOS 

6.1. Convergência de seqüências em espaços métricos. 

6.2. Caracterização de continuidade e de continuidade uniforme via seqüências. 

6.3. Seqüências de Cauchy e espaços completos. 

6.4. Extensão de aplicações contínuas e o Teorema do Ponto Fixo. 

6.5. Completamento de um espaço métrico. 

7. ESPAÇOS MÉTRICOS COMPACTOS 

7.1. Compacidade. 

7.2. Compacidade x continuidade. 

7.3. Compacidade x continuidade uniforme. 

7.4. Abertos e compacidade - a condição de Heine-Borel. 
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